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Zu p,q € R? sei D(p, q) ihr euklidischer Abstand. Ist S eine endliche Menge des
R?, so sei D(S) die Menge der verschiedenen Absténde von Punkten p,qe S,
p # q. Sei nun N,, C R? eine n-elementige Menge und P, (N) die Menge der
k-elementigen Teilmengen von N,,. Ferner sei h € N und damit sei ¢(N,,, k, h)
die Anzahl der k-elementigen Mengen S, C N mit D(Sy) > h. Trivial ist
q(Nypk,h) < (1). Sei f = f(d. k) die grofite Zahl h,derart daf

n

i o (2] =3

gilt fiir alle Mengenfolgen (N,,), .y n-elementiger Mengen N,,. f(d,k) ist also
die grofite Zahl h derart, dafl fiir grofles n in fast allen k-elementigen Teilengen
einer n-elementigen Menge mindestens h verschiedene Abstédnde vorkommen.
Das Hauptresultat der Arbeit ist die explizite Bestimmung von f(d, k). Trivial
ist f(1,k)= f(2,k) = (g) Fiir d > 3 ergibt sich zunéchst eine explizite obere
Schranke g(d, h) aus einem Beispiel von Lenz. Mit Hilfe von graphentheoretis-
chen Methoden wird g(d, k) > f(d, k) gezeigt.
Eine Verfeinerung der Problemstellung geht auf Erdés und Purdy zurtick: Man
finde zu gegebenem 1, 0 < i < (’2”) asymptotische Resultate iiber die maximale
Anzahl von k-elementigen Teilmengen S, n-elementiger Mengen mit D(S;) < i.
Fiir dieses Problem gibt es kaum Ergebnisse. Die Autoren zeigen fiir den Fall
d = 2 das folgende Resultat: Sei k& = o(n'/7). Dann haben fiir geniigend
grofles n fast alle k-elementigen Teilmengen einer n-elementigen Menge (g)
verschiedene Abstande.
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