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Some asymptotic formulas on generalized divisor functions. III. (In English)
Acta Arith. 41, 395-411 (1982). [0065-1036]

Die Verfasser setzen ihre fritheren Untersuchungen [Teil I, Turd- Gedenkband
der Ungarischen Akademie der Wissenschaften (erscheint demnéchst); Teil
I, J. Number Theory 15, 115-136 (1982; Zbl 488.10043)] fort mit dem
Ziel, fir Teilmengen A C N Aussagen iber die Groéflenordnung von
D s(x)mmaxgaea a<cs da(n), wobei da(n) = Zd‘n,deA 1 ist, zu erhalten. Mif3t

falz) = SL=05" L die “Dichte” von A, so sind die Verfasser daran inter-
essiert, ob Da(x)/fa(x) unbeschrinkt sein kann. Sie zeigen: Fiir jedes w > 0
gilt: Ist x > Xy(w) fixiert, so hat die Bedingung (*) fa(z) > (loglogx)?°
die untere Abschatzung Da(x) > w - fa(x) (fiir denselben Wert von z) zur
Folge. [Die Verfasser skizzieren, daf} sich der Exponent 20 in (*) noch erheblich
verbessern 14ft.]
Weiterhin: Zu jedem w > 0 gibt es ein X4(w), so daf} fiir x > XyDa(z) >
w - fa(x) gilt, falls nur fa(y) > 22logloglogy ist, wobei y = exp{logz -
(loglogz)™2!} ist. Und, um die Schirfe des vorangehenden Satzes zu
beleuchten: Es gibt positive Konstanten ¢, ¢’’, X5 und eine unerhebliche Folge
A C N, fir die fa(x) > ¢ -logloglogx fir alle x > Xj ist, aber zugleich
liminf, oo Da(x)/fa(x) <’ gilt.
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