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Es bezeichne A eine zunehmende Folge von ganzrationalen Zahlen a; und man
setze A(z) = >, .1 und f(x) = Zaimj’aj«t 1. In einer vorhergehenden
Arbeit bewiesen Verff., daB3, falls die obere logarithmische Dichte von A positiv
ist, die Ungleichung

f(x) > xexp(c(log, 17)1/2 logs x)

fiir eine unendliche Folge von Werten x besteht; es gibt jedoch mindestens
eine Folge A, positiver logarithmischer Dichte, mit der Eigenschaft, daf3
f(z) < zexp(calog, 2)'/?log, x) fiir alle x gilt. (Bezeichnungen: expz = e?,
log;, * = log(log;,_; x), liminf, . (A(z)/x) = untere Dichte der Folge A). Es
wurde auch die Behauptung aufgestellt, dafl die Positivitat der Dichte A die
Gleichung lim, .~ f(x)/x = oo zur Folge hat (die Positivitat der logarithmis-
chen Dichte von A geniigt nicht). Dariiber hinausgehend werden nun zwei
Lehrsatze bewiesen.

1) Zu jedem reellen a,1/(k 4+ 1) < a < 1/k (k ganzrational), gibt es ein
c1 = c1(a), so daB, falls A die untere Dichte « hat,

f(x) > x - exp(ci(logy g )"/ ?log, 5 @)

fiir alle gentigend groflen = gilt.
2) Zu jedem reellen a mit 1/(k + 1) < a < 1/k, gibt es eine Folge A, deren
Dichte « ist und ein ¢y = ca(a), so daf

liminf f(z)(x exp(c2(logyy z)'/? logyo)) ' =0
gilt. Fir £ > 1 und a — 1/(k+ 1) gilt limea(a) = 0. Fir a = 1/k und jede
Funktion g(z) mit lim,_ . g(z) = oo gibt es eine Folge A, deren Dichte « ist,
so daf3
lim inf f(x)(z exp(g(x)(logy 1 2)"/*logy o )" =0

Tr— 00

gilt.

Dieser zweite Satz zeigt, dafl der erste "fast” bestmoglich ist. Einige mit den

vorhergenden Satzen zusammenhéingende Fragen bleiben offen. Die Beweise

beruhen im Prinzip auf einer Abzahlung von Teilern, sind jedoch ziemlich lang,

sehr scharfsinnig und nicht leicht. Sie stiitzen sich auf vier Hilfssatze.
E.Grosswald
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