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Das von Mertens herrithrende Resultat
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143t sich in der Sprache der Wahrscheinlichkeitsrechnung so formulieren, daf
die Wahrscheinlichkeit fiir die Relation (nm) = 1 gleich 6/72 ist; hier bedeuten
n und m zwei zufallig und unabhéangig gewahlte natiirliche Zahlen. Die Verff.
behandeln die entsprechende Frage, wenn n und m nicht unabhangig sind,
sondern etwa m von n abhéngt, d. h. m = g(n) ist. Das Hauptergebnis der
Arbeit lautet folgendermaflen:

Satz 2. Es sei f(z) eine differenzierbare, (mod 1) "homogen gleichverteilte”
Funktion, d. h. die Folge f(dz)/d(x = 1,2, ...) sei fiir jedes natiirliche d (mod 1)
gleichverteilt. Ferner sei vorausgesetzt, daf3 die folgenden Beziehungen gelten:
(A) f(z) =0 (@); (B) zf'(x)/logloglogx — oo fiir x — oo (¢) Es ist
f'(y) < M f'(z) fir y > x, wobei M eine numerische Konstante ist. Man setze
g(z) = [f(z)]. Dann ist die "Wahrscheinlichkeit” fiir (n, g(n)) = 1 gleich 6/72.
Unter ”Wahrscheinlichkeit” wird der Grenzwert der relativen Haufigkeit der
Zahlen n mit (n,g(n)) = 1 unter N fiir N — oo verstanden. Es wird gezeigt,
daf} sich die Beschrankung (B) nicht durch eine mildere ersetzen lafit. Die
Verff. behandeln auch den Grenzwert lim, . %, wobei S(x), die Summe
der Teileranzahlen von (n,g(n)) mit n < x bedeutet. In dieser Richtung wird
folgender Satz bewiesen:

Satz 3. Ist f(x) = O(xz/logx) und zf'(z)/loglogx — oo fiir x — oo, bezeich-
net ferner wieder g(z) = [f(z)], so gilt
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