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Sur la décomposition de l’espace euclidien en ensembles homogénes.

On the decomposition of the Euclidean space into homogeneous sets (In French)
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Un ensemble F de I'espace euclidien R" est dit homogene si pour chaque couple
X,Y € FE la translation XY superpose E sur E. Chaque ensemble linéaire
homogene non dénombrable # R est dit un ensemble homogene non trivial. Il
n’ existe aucune décomposition finie de R™ en ensembles homogenes disjoints
non vides (Th. 2 et le corrollaire de celui-ci); pour la démonstration on se sert
de l'existence d’une mesure nontriviale dans R pour chaque X C R (Banach).
Si Ny < m < 2%, il existe une partition disjonctive de R™ en m ensembles X
homogenges superposables par translation (pour n = 1, cf. Ruziewicz, Fundam.
Math. 5, 92-95 (1924) et I.Halperin, Zbl 043.11002), chaque X contenant un
ensemble parfait (Th. 4) et vérifiant m.(X N E) = mE pour chaque ensemble
mesurable £ C R, (Th. 5). Quelle que soit la partition disjonctive P de
R en m(Xg < m < 2%0) ensembles homogenes superposables par translation
et non L- mesurables (resp. depourvus de la propriété de Baire), alors pour
chaque X € P et pour chaque ensemble E L-mesurable on a m.(ENX) =m#FE
resp. chaque ensemble ayant la propriété de Baire et appartenant a F\X est
de premiere catégorie (Théoreme 3).
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