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Einem klassischen Satz von Steinitz zufolge ist ein algebraisch- abgeschlossener
Korper vollstandig durch seine Charakteristik und seinen Transzendenzgrad
bestimmt. Dagegen ist fiir reell-abgeschlossene Korper der Ordnungstypus
des Korpers auch eine Invariante. Zuerst beweisen die Verff., dafl zwei reell-
abgeschlossene Korper, die eine Menge 7, sind, isomorph sein miissen. (Eine
geordnete Menge T heifit eine 7,- Menge, wenn keine Untermenge von der

Michtigkeit < R, koinitial oder kofinal ist, und wenn es fiir A, B C T, A < R,,

B <R, und A < Beiny € T gibt mit A < y < B.) Es entsteht natiirlich
die Frage, ob zwei nicht archimedische reell-abgeschlossene Korper mit demsel-
ben Ordnungstypus und Transzendenzgrad iiber dem reellem Korper notwendig
isomorph sind. A. Robinson hat jiingst dieses Problem mittels eines Gegen-
beispiels gelost. Zu einem besonderen Zweck wird das folgende mengentheo-
retische Lemma bewiesen. Es sei X eine unendliche Menge von der Machtigkeit
m. dann gibt es eine Menge {X)}rea von Untermengen von X, so dafl (a)
X, = m fiir alle A, (b) A > m, (c) X, N X, < m fiir alle A # ). [Dieses
Lemma ist schon von Sierpiniski bewiesen worden (Zbl 015.39705, p. 118, Cor-
rolaire 7)]. Sei nun X ein topologischer Raum, C(X) der Ring aller reellen
stetigen Funktionen auf X, und M ein maximales Ideal in C'(X). Dann ist
bekanntlich C'(X)/M ein reell- abgeschlossener Korper, der sehr wohl nicht-
archimedisch sein kann [M. Henriksen und J.R.Isbell, Proc. Am. Math. Soc. 4,
431-434 (1953; Zbl 051.34001)]. Solche nicht-archimedischen C'(X)/M heiBen
hyper-reell. Die oben gestellten korpertheoretischen Resultate werden auf das
Klassifikationsproblem dieser Korper angewendet. Satz: Sei C(X)/M hyper-
reell. Dann ist C'(X)/M eine 1n;-Menge. Satz: Unter Voraussetzung der Kon-
tinuumshypothese sind alle hyper-reellen Kérper C(X)/M von der Méchtigkeit
¢ isomomorph. Satz: Sei Dy ein Raum von der Machtigkeit Ny, in welchem jeder
Punkt isoliert ist (diskreter Raum). Unter Vorraussetzung der Kontinuumshy-
pothese sind alle hyper-rellen C'(Dg)/M isomorph. Satz: Sei D, ein diskreter
Raum von der Méchtigkeitt ¢. dann enthélt C'(D.) zwei maximale Ideale M
und M’, so daB3 C'(D.)/M nd C(D,.)/M’ hyper-reell und nicht isomorph sind.
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Classification:
12J15 Ordered fields
12J25 Non-Archimedean valued fields
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