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Die Verff. beschéftigen sich mit Funktionen f(z) = > a,z", die in einem
Kreis Cylz + a| < 1+ a(a > 0) regulér sind; C, wird als ”Gaier disc” (G.d.)
bezeichnet. Der Ref. bewies (Zbl 047.31203, insbes. S. 327/328 der Arbeit):
(1) Ist f(2) in C, reguldr und beschrinkt, so gilt a,, = O(n~/?); (2) existiert
ferner lim f(z) fiir z — 1 in C, so gilt sogar a,, = o(n~'/?). Daran ankniipfend
beweisen die Verff. auf kunstvolle Art, daf O in (1) nicht allgemein durch
o ersetzt werden kann, und behandeln dann den allgemeineren Fall, daf} (3)
(1 — 2)* f(2) fiir reelles k in einem G. d. beschrinkt ist. Es ergibt sich hier

(4) ap, =O0®* 1) (k> 1); a, = O(logn) (k=1); a, = O(n* /%) (k < 1);

darin kann O nicht allgemein durch o ersetzt werden, jedoch sicher dann, wenn
k < 1ist und lim(1 — 2)" f(2) fiir z — 1 in C, existiert.

Sodann werden, wieder unter der Voraussetzung (3) Abschnitte der Form S,, =
Z?Zn la;| wie folgt abgeschétzt:

S, =0(n*) (k>1/2); S, =0(y/nlogn) (k=1/2); S, = On*?*1/*) (k <1/2);

fiir k£ # 1/2 kann O nicht durch o ersetzt werden.
Auf &hnliche Weise werden einige Konvergenzaussagen gewonnen. Gilt(3) fiir
ein k < —1/2 (d. h. esist f(z) = O((1 —2)%) (a > 1/2) fir z — 1 in Cy], so
ist > |a,| < oo und Y nja,|? < oco; die Aussage wird falsch fiir k = —1/2. Gilt
(3) fiir ein k < 0, so konvergiert > a, 2" gleichméfig auf |z| = 1, und auch dies
wird falsch fiir k£ = 0.
Ist schlieBlich (1 — 2)*f(z) (k < 1) in einem Gebiet regulir und beschrinkt,
da |z| < 1 enthélt und dessen Rand den |z] = 1 in z = 1 von der Ordnung p
beriihrt (p > 1), so gilt allgemeiner als in (4) stets a,, = O(n*=1/P),
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