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Es sei ¢, das Infimum der Dichten der Uberlagerung des R,, durch Kugeln
von gleichen Radius. 1, sei analog definiert, wo aber verlangt wird, daf}
die Mittelpunkte der Kugeln ein n-dimensionales Gitter bilden (reguldre
Uberdeckung). R.P.Bambah und H.Davenport (Zbl 047.05101) haben gezeigt,
daBl ¥, > 4/3 — ¢,, wo ¢, — 0 geht fiir n — oo. Die Verff. zeigen nun
v5 > 16/15 — &, (¢ — 0 fiir n — o0). Der Beweis dieser Abschitzung beniitzt
die gleiche Methode wie frither. Es werden wieder konvexe Polyeder II betra-
chtet, welche den R,, einfach und liickenlos iiberdecken, und jedes Polyeder ist
einer zugehorigen Kugel der Uberdeckung eingeschrieben. Dann ist die Anzahl
N der Seitenflachen von II abzuschétzen ("es sollen nicht zu viele sein”; dies
geht fiir den regulédren Fall leicht, ist aber schwieriger).

Es wird N < 974" — 1 gezeigt, und dann das Volumen von II im Vergleich
zum Volumen der umgeschriebenen Kugeln abzuschétzen. Ist N = [4"9} — 1]
und Vy das Volumen der grofiten Polyeder mit N Seitenflachen, welche in eine
Kugel vom Radius 1 eingeschrieben werden, so ist ja ¥} > J,,/Vn, J, Volumen
der Kugel. Im regulédren Fall liegt der FuBpunkt der Lote vom Mittelpunkt der
Kugel auf die Seitenflichen von II stets innerhabl der Seitenflache.

Im allgemeinen Fall ist dies aber nicht so. Hier wird nun folgender Satz von
C. A. Rogers beniitzt. Ist V(II) das Volumen eines konvexen Polyeders von N
Seitenflachen in einer Kugel vom Radius 1 und Volumen J,, (im R, ) dann ist
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Streben die n, N gegen oo, so daB N/ gegen einen Limes ) strebt, dann ist

m% <1- % Da der Beweis dieses Satzes von Rogers kompliziert ist,

so zeigen die Verff. in der Arbeit die schwiichere Abschitzung J,/V (II) >

(1—C~V2limV (II)J, < (1 — A72)Y/2, welches 9¥* > (16/15)'/2 — ¢, heifit.
E.Hlawka
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