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Sind ay,...,a, verschiedene natiirliche Zahlen und ist {b;} die Folge der
natiirlichen Zahlen, welche durch irgendein a; teilbar ist, so existiert die
natiirliche Dichte A(aq,...,a,) der Folge {b;}. Ist nun {a;} eine un-
endliche Folge (in wachsender Ordnung) von natiirlichen Zahlen, so existiert
lim,, o A(ay,...,a,,) = A, ist aber nicht immer, wie ein Beispiel von
A.S. Besicovitch (Zbl 009.39504) zeigt, die Dichte der zugehorigen Folge {b;}
der Zahlen, welche durch eins der a; teilbar ist, aufler wenn ) a;1 konvergiert.
Die Verff. zeigten (Zbl 015.10001), dafl aber A stets die untere Dichte d der
{b;} ist (D sei die obere Dichte) und dafl die logarithmische Dichte der {b;}, d.
h. daf lim,_ %, wo B(z) =3y <, b%, existiert und gleich A ist. (Mit 6 und
A bezeichnen wir die untere und obere logarithmische Dichte.) Der damalige
Beweis verwendete aber tiefe analytische Hilfsmittel. Die Verff. geben nun
einen elementaren Beweis. Da A < d < 6 < A < D ist, geniigt es zu zeigen
A < A, also daB lim, o ﬁ(;i, < A ist.

Beim Beweis verwenden die Verff. den Begriff der multiplikativen Dichte: Seien
P1, ..., pr die ersten k Primzahlen, {n'} die Menge aller Zahlen, welche nur
durch py, ..., pr teilbar sind, ebenso seien die {b'} aus der Folge {b;} definiert
(dabei kann die Folge noch ganz beliebig sein), dann ist By = S0 '/ S n/ ™!
vorhanden. Existiert nun limy_. ., By so heifit sie die multiplikative Dichte. Es
ist leicht einzusehen, daf} sie bei unserer Folge existiert, und mit Hilfe dieser
Tatsache wird nun der Beweis gefiihrt. Die Verff. bemerken noch, dafl (o < 1)
lim, oo (1 — @)z~ 37, by @ nicht zu existieren braucht.
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