Articles of (and about) Paul Erdos in Zentralblatt MATH

Zbl 032.06503

Erddss, Pal; Fried, K.

On the connection between gaps in power series and the roots of their partial
sums. (In English)

Trans. Am. Math. Soc. 62, 53-61 (1947). [0002-9947]

Das Funktionselement (1) f(z) =1+ ayx + -+ a,x™ + - - - besitze den Kon-
vergenzradius 1. Gibt es ein positives ¢ < 1 und zwei Indexfolgen my, n; mit
my < ng, limg_ oo ng/my > 1 und |a,| < o™ fiir my < n < ng, so werde
gesagt, (1) besitze Ostrowskische p-Liicken, kurz Ostrowskische Liicken. Gibt
es ein positives ¢ < 1, so dafl zu jedem o' > p zwei (von ¢’ abhingige )
Indexfolgen my,, n mit my < nyg, limg_oo np/my = oo und |a,| < o™ fiir
my < n < nj vorhanden sind, so werde gesagt, (1) besitze unendliche Os-
trowskische o- Liicken. Mit A(n,r) werde die Anzahl der im Kreis vom Radius
r um den Ursprung gelegenen Wurzeln der Gleichung (2)14+-a1x+- - -+a,x™ =0
bezeichnet.
Es gilt [vgl. G. Bourion, Actual. Sci. Industr. No. 472, Paris 1937; Zbl
017.31302]: (I) Dann und nur dann besitzt (1) Ostrowskische Liicken, wenn es
ein r > 1 gibt, so daf8 liminf,, .., n~1A(n,r) < 1 ist. Die Verff. geben dafiir
einen neuen Beweis und leiten dazu den Hilfssatz her. Ist 0 < p < 1 <r < 1/p,
dann gibt es eine positive Konstante ¢ = ¢(r, 0), so dafl jede Gleichung (2) mit
lag| < o* fiir m < k < n mindestens ¢(n — m + 1) Wurzeln auBerhalb des
Kreises vom Radius » um den Ursprung besitzt.
Weiter wird bewiesen: (II) Ist 0 < o < 1, so besitzt (1) dann und nur dann
unendliche Ostrowskische o-Liicken, wenn liminf, .. n=tA(n,r) = 0 ist fiir
alle 7 < p7!. Der Beweis beruht auf dem folgenden Hilfssatz: Besitzt (1)
Ostrowskische p-Liicken und ist € > 0 so gilt liminf,,_ n,?lA(nk,T) <o+e¢
fiir jedes r < 0™ mit A = (0 + &)™, 0 = limy_ o0 M1 /1%
Zum Schlufl wird noch bemerkt, daf§ sich nach P. Turan der erste der beiden
Hilfssétze aus einem Satz von van Vleck ableiten l&f3t.
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